LES FONDEMENTS LOGIQUES DES MATHEMATIQUES, por W. E. Beth, E. Nauwelaerts, Lovaina, 1950, 222 páginas.

Como punto de partida, y solamente como de partida, toma Beth la concepción de la ciencia en Aristóteles. Los desarrollos posteriores de las matemáticas no permiten tomar como fundamento, suficientemente amplio y seguro, ni la teoría aristotélica de la ciencia ni siquiera su lógica (Libro I).

Beth tiene que acudir, primero: a plantear y desarrollar la axiomática elemental matemática, (Libro II) exponiendo el análisis elemental, la teoría del número natural… como base concreta para plantearse con sentido real y determinado el problema de qué concepto de ciencia será capaz de sostener semejante edificio ideológico.

El Libro III, dedicado a “Axiomática formalizada”, trata de la lógica simbólica, de la teoría de la demostración moderna, teoremas de Herbrand, Gödel, Löwenheim, y propiedades generales de todo sistema de axiomas. Caben aquí como en lugar propio el estudio de la sintaxis, y los trabajos de ilustres logistas polacos; la semántica, con el análisis semántico de una teoría deductiva formalizada, análisis semántico de la lógica elemental, semántica y topología, etc.

En el libro IV la temática filosófica se hace más imperiosa y concreta: “La existencia de las entidades matemáticas”. Estudia largamente las soluciones, -intentos, mejor de ello-, propuestas por el logicismo (Frege, Russell); la teoría de los conjuntos, con los trabajos de Bernstein, Schröder, Zermelo, Skolen Fränkel, etc.; sigue el intuicionismo, tan cultivado por la escuela holandesa, a la que Beth pertenece, con los temas propios sobre la validez del principio de exclusión de tercero, teoría del continuo en el intuicionismo, formalización en las matemáticas y lógica intuicionista…

Por fin el libro V  estudia las antinomias. La clasificación de Beth es de lo más completo que existe. Comienza por una enumeración, y explicación, de las clásicas, por su orden desde la de Epiménides hasta las de Skolem, Zermelo-König, etc. Trata seguidamente de los intentos modernos de solventarlas, observaciones de Ramsey, Behman, investigaciones de Quine, intentos de Russell, etc.

La amplitud del punto de vista tomado por Beth se destaca en la Conclusión. El problema de la fundamentación lógica de las matemáticas hay que levantarlo al plano más general de la filosofía, sobre todo de la actual, que ha llegado a plenaria conciencia de que los problemas de fundamentación lógica de las matemáticas son propiamente de análisis categorial. No deja de anotar Beth las relaciones que mantiene la filosofía actual de las matemáticas con el racionalismo clásico, y con el irracionalismo moderno, representado para él en Sastre.

Por fin la preocupación angustiosa de la conciencia europea, ante los múltiples peligros y problemas que hacen su existencia tan dramática y contingente, Beth toma la posición siguiente: “L´essor de la philosophie mathématique est une preuve rasurante des forces créatrices toujours vivantes au sein de la civilisation occidentale. Loin d´annocer une crise de la concience  européenne, il demontre non seulement que la pensée occidentale pent encore s´adapter á des nécessités extérieures, mais aussi qu´elle continue á pouvoir se déployer de façon autonome. Aussi sera-t-il permis de considérer la philosophie actuelle des mathématiques comme l´une des sources d´une philosophie rationelle et objetive, bien équilibrée et sans préjugés, élément fondamental d´unité dans une civilisation humaine élargie” (pg. 186).
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